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OsszeroGLALG Dolgozatunkban egy rogzitett negyediéndlucas-Lehmer

sorozatra megallapitjuk, hogy nem adhaté meg hdiz#antikus szamharmas. A
masodrendl sorozatoknal alkalmazott modszerek itt is hasaték) mert a Lucas-
Lehmer sorozatok a masodrée# szamos tulajdonsagat megoroklik.

ABSTRACT. In this paper, we state that there damsemist diophantine triple for
a given Lucas-Lehmer sequence. The methods afdpliddnary sequences can be
used here, too, because the Lucas-Lehmer sequehees many properties of the
recurrences of order two.

1 Bevezetés

Diofantikus szamm-esen olyam; < a, < -+ < a, pozitiv egész szamokbdl allé6 halmazt
értlnk, melyekrer;a; + 1 mindeni, j-re négyzetszamot ad. A keérdest az 6korban raggonal
szamokra tekintették, Diofantosz talalta azéelyen szamnégyest: 1/16, 33/16, 17/4 és
105/16.

A problémat négyzetszamok helyett egy adott lisedekurziv sorozat elemeire
vizsgaltdk azn = 3 esetben. Florian Luca és Szalay Laszl6 [2] bebjiitotiak, hogy a
Fibonacci sorozathoz nem adhaté meg diofantikusnbaémas, azaz nincsenek oly@arc
a < b < c egészek, hogyb + 1 = F;,ac + 1 = F, ésbc + 1 = F, volna valamelyx, y ész
indexekre. Szintén aZ eredményuk [3], hogy a Fibonacci-sorozat asszjiz, a Lucas-
sorozathoz egyetlen ilyen harmas létezik= 1, b = 2 ésc = 3. A nevezett két szefz
valamint Clemens Fuchs [1] megadtak egy sziksegeslégséges feltételt arra, hogy egy
nem degeneralt masodrénsbrozathoz végtelen sok harmas létezzen.

2 Probléma és megoldasa

Mi a problémat bizonyos fajta negyedréndorozatokra vizsgaljuk. A Lucas-Lehmer
sorozaton olyan negyedrdhdorozatot értiink, melynek rekurziojabanregdik tag csak az
(n — 2)-edik és adn — 4)-edik fuggvénye, és a kedelemekre is teszlink megszoritasokat.
Egész pontosan legyené&l =0, G, = 1, valamintG, és G;tetsdleges egész szamok,
tovabban > 4 esetérG, = AG,,_, + BG,,_,, ahol A ésB adott egész egyutthatok.
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Ezek kozll is egy konkrét sorozattal foglalkozuakA = 4, B = —1 valasztas esetén. A
tovabbiakban afL,) sorozaton at, = 0,L, = 1, L, = 1, L; = 3 kezddelemekkel megadott
L, = 4L,_, — L,_,sorozatot értjuk. Az alabbi allitast bizonyitottuk.

Tétel. Nem léteznek olyafl < a < b < c egész szamok €s y, z nem-negativ egész
indexek, hogy

ab+1=1L,
ac+1=1L,
bc+1=1L,

teljesuljon.

A bizonyitas, tébbek k6zott, azon mulik, hagy— 1mindig felbomlik az(L,) sorozat
és asszocialtM,,) sorozata megfeléltagjainak szorzatara. Példaul

LTl —1= L(n_l)/zM(n+1)/2, ha n=1 (mOd 4‘)
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